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Компетентностный подход — это совокуп-

ность общих принципов определения целей 

образования, отбора содержания образова-

ния, организации образовательного процес-

са и оценки образовательных результатов. 

Данный подход является базовым в реше-

ниеипроблемы модернизации российского 

образования, который прочно укоренился 

как в школе, так и в вузе.

В основу этого подхода заложены следую-

щие постулаты:

развить у учащихся способности самосто-• 

ятельно решать проблемы в различных 

сферах и видах деятельности, применяя, 

прежде всего, свой собственный опыт 

и опираясь на использование социально-

го опыта;

содержание образования представляет • 

собой дидактически адаптированный со-

циальный опыт решения познаватель-

ных, коммуникативных, организацион-

ных, нравственных, политических и иных 

проблем;

организовать образовательный процесс • 

так, чтобы учащийся находился в услови-

ях, где происходит формирование собс-

твенного опыта самостоятельного приня-

тия решения различного вида проблем: 

познавательных и иных проблем, состав-

ляющих содержание образования;

выделить уровни образованности учащих-• 

ся, с диагностикой их достижений на каж-

дом определённом этапе обучения.

Выделенные основные идеи компетентнос-

тного подхода заложены как в учебный про-

цесс в целом, так и для определённой дис-

циплины в частности. 

Математика в вузе является базовой дис-

циплиной и чаще всего формирует обще-

профессиональные компетенции, если 

не рассматривать специализированные ву-

зы. Перед педагогом стоит важная зада-

ча — сформировать необходимые компе-

тенции через решение математических за-

дач: обучить их анализу изучаемого мате-

риала, основным методам решения, научить 

видеть дальнейшее применение и прило-

жение математики. Одним из эффективных 

методов усвоения математического мате-

риала и формирования прочной системы 

знаний, тем самым достижения высокого 
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уровня формирования компетенций, авто-

ры статьи считают использование на заня-

тиях задач с избыточным и недостаточным 

условием.

Использование задач на занятиях по мате-

матике занимает значительное место в ме-

тодике обучения математике, при этом осо-

бое место отводится обучению их решения. 

Одной из главных причин тех методических 

затруднений, которые испытывает педагог 

при обучении решению задач, является от-

сутствие анализа задачи с точки зрения её 

определяемости и в связи с этим — неуме-

ние видеть внутреннюю структуру и про-

цесс образования задачи.

Чтобы избежать подобных трудностей, не-

обходимо решение достаточного количест-

ва разнообразных по содержанию и мате-

матической фабуле задач. А поэтому учите-

лю желательно применять на практике не-

определённые и переопределённые задачи, 

а именно задачи с «аномальным» услови-

ем. Речь идёт о задачах с неполным, избы-

точным и противоречивым условием. Как 

правило, педагоги рассматривают задачи, 

относящиеся к алгоритмически разрешён-

ным, не развивающим у студентов вариа-

тивного мышления: задачи, которые не учат 

множеству навыков, столь необходимых 

для формирования определённых компе-

тенций будущих специалистов. Столкнув-

шись с «аномальной» задачей, учащиеся 

не могут самостоятельно дать правильный 

ответ. Они не ставят перед собой вопросов 

о переизбыточности, недостаточности 

и противоречивости условий задачи, не ана-

лизируют условие, прежде чем начать её 

решение, не возвращаются к началу зада-

чи, чтобы проверить его, для них она из раз-

ряда нерешаемых. 

При целенаправленном использовании пере-

определённых задач студенты довольно быс-

тро приучаются анализировать условие зада-

чи, но в первое время всё же делают доволь-

но грубые ошибки в решении, объясняемые 

их неумением проводить такой анализ.

При решении задач переопределённых, 

но имеющих в условии противоречие, сту-

денты после небольшой тренировки нахо-

дят очевидные или слабо скрытые противо-

речия, но, если противоречие хоть сколько-

нибудь завуалировано, не замечают его 

и просто игнорируют вместо того, чтобы 

вернуться к условию задачи и проверить 

решение. То есть необходимость работы 

над задачей после получения ответа, необ-

ходимость анализа этого ответа, выявление 

его соответствия тексту задачи формиру-

ются у учащихся за более длительный срок 

и с затратой больших усилий как самих 

учащихся, так и педагога. Поэтому жела-

тельно начинать этот процесс, обучая ре-

шению задач с первых же занятий.

При решении неопределённых задач уча-

щиеся не умеют перебирать всевозмож-

ные случаи, которые возникают из-за этой 

неопределённости, и часто либо находят 

одно решение, либо пишут, что задача 

не решается.

Все трудности решения задач данного типа 

преодолеваются от занятия к занятию: если 

вначале студенты не видят и не распознают 

их, то в дальнейшем ищут подобные задачи 

и с интересом исследуют их. При первона-

чальном знакомстве с такими задачами 

студентов необходимо информировать об 

их существовании, показывать примеры 

разбора и решения, постепенно вызывая 

привыкание к такого рода задачам. Данные 

задачи способствуют формированию зна-

ний, умений и навыков студентов в каждой 

изучаемой теме, помогают видеть её значи-

мость и применение. В совокупности всё 

это нацелено на умение применять систему 

фундаментальных математических знаний 

в любой отрасли, что лежит в основе обще-

профессиональных компетенций большинс-

тва направлений бакалавриата.

Приведём примеры каждого из видов за-

дач.

Задачи с избыточным условием

Точки А, В, С лежат на окружности с цент-

ром в точке О, ∠АВС = 50°, ∪АВ:∪СВ = 5:8. 

Найти ∠АОС. (Эту задача легко решить, 

не использовав отношения ∪АВ:∪СВ = 

5:8.)

Упростите выражение (2а – b)(2а + b) — 

(2а + 3b)(2а – 3b) и найдите его значение 

при а = –12,5, b = –2. (При упрощении дан-

ного выражения а сокращается, для под-

счёта значения нам достаточно знать толь-

ко значение b.)
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Задачи с недостаточным условием

На первой и второй полках лежало 90 книг, 

а на первой и третьей — 75 книг. На сколь-

ко больше книг лежало на второй полке, 

чем на третьей? (Решая эту задачу, учени-

ки сталкиваются с четырьмя неизвестными. 

Чтобы решить задачу, нам не хватает ещё 

одного данного. Например, общего коли-

чества книг.)

Один из углов больше другого на 40°. Най-

дите эти углы. (Если мы добавим в условие, 

что эти углы смежные, то задача легко ре-

шается, иначе данных для её решения нам 

недостаточно.)

Задачи с противоречивым условием

В двух сараях сложено сено, причём в пер-

вом сарае сена было в 3 раза больше, чем 

во втором. После того как в первый сарай 

привезли 20 т, а из второго взяли 10 т, в обо-

их сараях сена осталось поровну. Сколько 

всего сена было в двух сараях первоначаль-

но? (Условие содержит противоречие, т.к. 

из меньшего взяли, а в большее добавили, 

и стало одинаковое количество, такого быть 

не может.)

Впишите в окружность трапецию, углы ко-

торой выражены следующим отношением 

3:2:4:3. (Решая задачу, получаем трапецию 

с двумя прямыми углами; такую трапецию 

невозможно вписать в окружность, проти-

воречие условия заключается в пропорцио-

нальности углов.) 

Рассмотрим методику работы с задачей 

на примере второй задачи с противоречи-

вым условием. В первую очередь необходи-

мо научить студентов анализировать зада-

чу, задавая им вопросы. Затем следует 

произвести само решение, в ходе которого 

выяснить, в чём ошибка условия. Записать 

решение. Схема вопросов может быть при-

мерно следующей.

В: Какая ситуация описана в задаче? О ка-

ких величинах идёт здесь речь? 

О: Об углах трапеции, которую необходимо 

вписать в окружность.

В: Что нам известно о её углах?

О: Что они связаны соотношением 3:2:4:3.

В: Можем ли мы выразить их в градусной 

мере?

О: Да, можно составить уравнение, зная, 

что сумма углов равна 360°.

В: Давайте найдём их градусную меру.

О: 60°, 120°. И 2 угла по 90°.

В: Изобразите такую трапецию и попробуй-

те вписать в неё окружность.

О: В трапецию с двумя прямыми углами не-

возможно вписать окружность.

В: В чём ошибка в этой задаче?

О: Она содержит противоречие в условии.

В: А что нужно изменить в условии задачи, 

чтобы она имела решение?

О: Изменить соотношение углов.

В: Убедитесь в правильности наших рас-

суждений и, решив эту задачу, запишите 

кратко её оформление, сделайте рисунок.

В учебниках вероятность встретиться с такой 

задачей невелика, поэтому педагогу при ис-

пользовании данной методики, следует само-

му составлять такого рода задачи. Для того 

чтобы превратить обычную задачу в некор-

ректно сформулированную, необходимо дейс-

твовать согласно следующему алгоритму:

Педагог должен решить данную задачу 

и определить, какого рода изменениям она 

может быть подвергнута;

Составление задачи с недостаточным усло-

вием — один из лёгких вариантов измене-

ния: достаточно убрать одно данное, без 

которого невозможно составить уравнение, 

построить чертёж и т.п.

Составление задачи с избыточным услови-

ем предполагает добавление данных, кото-

рые, как правило, приводят к ещё одному 

исходу решения; тем самым задача реша-

ется по одним данным и по другим, одно 

всегда остаётся неприменимым.
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Задачи с противоречивым условием долж-

ны содержать неправильно использованное 

свойство или неверную формулу, в резуль-

тате невозможно получить результат. В из-

ложенном выше примере — это соотноше-

ние углов трапеции. Также, к примеру, мож-

но задать треугольник, в котором пересека-

ются 2 медианы и отрезки одной из них 

от точки пересечения равны 3 и 5, что заве-

домо неправильно: по свойству медианы 

точкой пересечения делятся 2:1 от верши-

ны, а эта пропорция нарушена.

Итак, мы выяснили, что каждый из указан-

ных типов задач несёт в себе определённую 

развивающую функцию. Так, переопре-

делённые задачи требуют умения анализи-

ровать условие и строить решение задачи 

при помощи минимального числа данных. 

Противоречивые задачи заставляют выпол-

нять проверку решения, более внимательно 

анализировать данные задачи. Неопре-

делённые задачи требуют достаточно об-

ширных знаний об объекте задачи, о связях 

его с другими математическими объектами, 

которые могут оказаться полезными при 

получении пусть неопределённого ответа, 

но всё же ограниченного некими рамками. 

Подвергая решаемые задачи определённо-

му анализу, работая с их решением и полу-

чая правильный результат, студенты осваи-

вают курс математики на более высоком 

уровне, получают более прочную систему 

знаний и сформированные нужные компе-

тенции. �
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